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1. Para resolver un limite con ayuda de la grafica de la funcion hay que fijarse hacia donde tienden
las iméagenes de la funcion (los valores de y) cuando los valores de x se aproximan hacia el punto donde
quiere calcularse el limite.

Lim2 flx)=+uwo ™

Lim *f(‘xj= —m
—-2

Limfix)=—uo
H—b 00
, 3
a) Lim f(x)=——=
X——00 2
b) Lim f(x)=-x
X—>0
¢) Lim f(x)=+4w
x—>-2"
d) Lim f(x)=-w
x—-2"
e) Lim f(x)=1
x—0"
f) Lim f(x)=2
x—0"
g) Lim f(x)=3
x—>2"
h) Lim f(x)=3
x—2*

La condicién para que una funcién tenga limite en un punto es que en ese punto existan sus
limites laterales y ademas coincidan.

i) Lim f(x)=7 Porque Lim f(x)# Lim f(x)

X—>-2 x—>-2" x—>-2"F

j) lef(x) 3 Porque Lim f(x)= Lim f(x)=3
x—2 x—27 x—2"

k) Limf(x)=7 Porque Lim f(x)# Lim f(x)
x—0 x—>—0" x—>—0"

2. Calcula el limite de las siguientes funciones:

2x +1) (3x+2)? . o o
a) lim ( X ) ( X ) =% _9 Laindeterminacion se resuelve ordenando los polinomios y

2
xo® x(x 2y l) *
simplificando todos los términos por x° (monomio de mayor grado del denominador)

o @x1PBx+2) (8x3 +12x2 +6x+1)-(9x2 +12x+4)

X0 x(xz + 1)2 X—® x(x4 +2x2 4 1)
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204 230 129 36 4
5 4 3 ) N+ —t—+—+—+——
_ lim 72x” +204x " +230x” +129x° +36x+4 lim x  x2 x3 x* x5
X x> +2x3 +x +x3 xo® 1+i+L
x> x*
204 230 129 36 4
R+ — et —+—
B © w2 o ot 005_72+0+0+0+0+0_72
142, 1 1+0+0
2 X3 ©
b) lim| —-— =o—o00=7? Se restan las fracciones algebraicas y se transforma en — .
x—oo| Xx+1 x2 41 ©
, x2 x> i xz(x2+1)—x3(x+1) B xtx?ox* %3 , x% x> o0
lim — | lim 5 = lim 5 = lim 5 =—=7
xoo| X+1 x% 41 ) x>0 (x+1)~(x +1) x> x34x? 4x+1 x> x3 1x% 4x41 @

Se dividen todos los términos por x* (monomio de mayor grado del denominador).

3 ! 1 ! 1
2_.3 +X - = _
PO e L S = R
e S B I O D W B FT R
X x X © 02 o3
¢ lim XL _

X200 +3[X2
2
denominador). (3\,)(2 = xé < XJ

0 .. - .
— =? Se dividen todos los términos por x (monomio de mayor grado del
e e}

1 1 1 1
2x -1 =X 2‘; 2‘; 2‘; 2 w 2-0
1 = m = lim ===
x—>oox+3x2 x—>001+3/X2 x—)ool \ <2 x—)ool 3 1 143 1 1+\/6

X
d) lim («/x2 -5-x+ 5): lim («/x2 -5- (x - 5)): o —oo =7? Se multiplica y divide por el
X—>00 X—®

conjugado de la expresion irracional, buscando en el numerador la expresion notable suma x diferencia.

lim («/E—(x—s)): lim (m—(x—s))(m+(x_5)) ( x? _sz ~(x-5)°

X—>0 X—»00 ( ,X2—5+(X—5)j X—»00 XZ —5+(X—5)
© 30 30
, x2—5—(x2—10x+25) - 10x-30 [‘”J , S , Y
= lim =lim ——— = lim ——=lim —=—=
X—>0 ,X2—5+(X—5) X—>00 ,X2—5+X—5 +X X—®© X2—5 +1_5 X—>00 X2—5 +1_§
X X <2 X
30 30
, 10_? 10_5 10-0 10
= lim = = =—=5
X0 5 5 5 5 J1-0+1-0 2
l—+1—— l—+1-—
X2 X 002 o0
e) 1im[x-(\/x2+l—xﬂ= lim(ﬂxzixz—kli—xzj: lim (\/x4+x2 —xzjzoo—oo=?
X—>00| X—>00 X—®

Se multiplica y divide por el conjugado de la expresion irracional, buscando en el numerador la
expresion notable suma x diferencia.
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2
2
( x4 +x? —xzj-(\/x4+x2+x2) ( x4+x2) —(xz)
P 4 2 2 ’ ;
hm( XT+X7 —X )z lim = lim =
X—>0 X—>0 ( IX4+X2 +x2) X—>00 IX4+X2 +X2

=)
X4 2 4 2 )

=lim — = lim —

+ X
= lim ——
x +x +x Xﬁoo\/x +x +x X XA)OO\/X4+X

X—>00 x +x
2

X

/ B 5
= 1+L+1 \/1+1+1 \/HOH
x2 w2
f) lim

(\/x2 —-3x-2 —\/x2 - x) =ow—oo =? Se multiplica y divide por el conjugado de la
X—>0

= lim —
X—>00

expresion irracional, buscando en el numerador la expresion notable suma x diferencia

lim (\/X2—3x—2—\/x2_xj: lim (\/X2_3X_2_\/XZ_X)'(\/X2—3X—2 +\/x2—xj

X—»00

x>0 (\/X2—3x—2 +¢x2—XJ _
s )

~ lim lim x2 —3x—2—(x2 —x) _
X% \/x2 —3X—2+\/X2—X X%wx/xz —3x—2+\/x2—x
© 2 2
, -2x-2 [‘”J , 2y , 2y
= lim = lim = lim =
xo® \/x2 —-3x-2 +\/x2 —x TX X9 x/x2 -3x-2 +x/x2 —x  X7* x?_3x-2 N x? -x
X X x2 X2
_,_2 .2
= lim X = © = —2-0 22
xoo |32 \/1_1 1_3_+\/1 1 A1-0-0++41-0 2
X x2 X © o ©
3.4 x?
g) lim =1" =? La indeterminacion se resuelve mediante el niimero e.
x| x3 41
o | F)=11)  Lim (slx}e(x)1)
Lim (f(x))g%) =4 *2%o =g 7o
x—)xo( ( )) Lim g(X)Z_
X=X,
3 3 !3 ) 3 3
2 3 2| x7-1 i 2| x7=1-1{x"+1 3 2| x7—1-x"-1
1 122 1 : 1 | 2=
P [X3 —1])( xinw[x [x3+1 ]] xl—r>noo[x [ x3+1 ]] XE)HOO[X [ X+ ]]
lim| —— =€ =e =e =
x| x3 41
) _
_ 2 () lim—% =
lim [xz 32] lim ~2 (S) xoep Lo L 0
:ex—>°0 X7+ =X x3+1 3 3
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x“+1
x2+x+1
h) lim| —— =1% =? Indeterminacién del namero e.
x> x2 41
2
x“+1 i x2+1 x2+x+1 i x2+1 x2+x+1—1~(x2+1) B x2+1 X
P im : 3 -1 lim 3 lim —

, X +x+1 X x—oo| X X“+1 x—o| X x“+1 x—o X  x“4]
lim | ——— =e =e = =
X0l x7 +1

lim 1
=eX7® =¢ =e¢
2x-1
o1 x2 —2x 0 L ,
i) lim 3 =1"" =? Indeterminacién del nimero e.
x—>-o X“+5
2 2 ( 2 ,
, X -2x . X =2x-1{x"+5 —2x—6
2o 2x-1 Xgmm[(zx—l}[ s —1]] lem[(zx—l). 7 J lim [(2x—1) 2x ]
, - - X — —
lim | ——— =e =e b =7 X745 =
x—=>—o X +5
DN IR
X x? —° (-
) lim ——_%—
—4x“-10x+6 X——% 5 > —4-0+40
lim 27 11»72 + P
—eX2™®  x"45 :ze X —e —00) —e 140 6_4
=X

3. Calcula el limite de las siguientes funciones cuando x tiende a menos infinito:

a) lim (-3x3 +2x-1)= -3(- 00)3 =-3.—00 =+ Los limites de polinomios cuando la variable
X—>—00
tiende a infinito solo dependen del monomio de mayor grado

3x-2
_(2x+1)" o .
b) lim =1"" =? Se resuelve con el nimero e.
x—>—o\  2X
2 2
, 2x+1 , 1 3x-2 N Y,
% +1)* 2 lim (3x-2) -1 lim | (3x-2)— lim lim —%* =2
lim = X ® 2x e 2x - 2x  _ eX—>—0 —e 2 =
X—>—00 2x +X
303
—e 2 =¢2

¢) lim x/x2 +2x —\/x2 —2 =ow—o00="7? Se multiplica y divide por el conjugado de la
X—>—00

expresion irracional, buscando en el numerador la expresion notable suma x diferencia.

(x/xz +2x —\/x2 —2)-(\/)(2 +2x +\/x2 —2)
lim Vx?+2x —vVx2 -2 = lim -
Xm0 (\/x2+2x+\/x2—2j

X—»—00

)

= lim = lim x2+2x_(X2_2) = lim 2x -2 [ij
X \/x2+2x+\/x2—2 x%_Oox/xz+2x+\/xz—2 x%_Oox/x2+2x+\/xz—2 X
.2 .2 , 2
= lim 2 = lim 2 = lim = =
X \/X2+2x+\/x2—2 X xz+2x+ x2-2 77 {1+E+ /l—i
X X X2 X2 X X2
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- 2

~ % 240 2

\/1+2+\/1_ 2 10+41-0 2
— o (_00)2

4. Calcula el limite cuando x—#o de las siguientes funciones:

3 2
, X 3x . . 0
a) Lim - =o—o0 =7 Serestan las fracciones algebraicas y se transforma en — .
g y
X—>+0| x 2 +1 X- 3

o0

o9}
3 2 3 2 (.2 4 3 2(*J
Lim | % 3x7 | Lim X (x-3)-3x -(x +1): Lim —2x7 3% -3x A
X—>+00 X2+1 x-3 X—>+00 (X2+1)'(X—3)

x>0 x3 _3x2 4x-3
—2x—3—i —2~oo—3—i
= Lim X o0 _ —o0-3-0 __
xo>+o, 3 1 3 3 1 3 1-0+0-0
l-—+—— l-——+———
x x? X3 © 0?2 o

3 2 3 2 2
Lim( x” 33X J: Lim X (x-3)-3x -(X +1)
X—>—00|

—ox* o3x3 3x2 ("J

= Lim =
X——® (x2+1)-(x—3) x>0 x3 _3x? 4x-3
_ox-3-3 —2-(_m)—3—i o—3+0
B e B S B
xo—0y 3 13 N B 1+0+0+0
X 2 3

A x e Caf (o)

o0
2 2 (S)
¢) Lim \/M JLim X_+v2x =

x>t x 2 \[2x +x2

5. Calcula m con la condicion:

lim (1-mx)(2x +3) _
X—>—00 x?—-4
Solucion.

6

Se calcula el limite en funcion del pardmetro (m), y se iguala con el valor del limite.

o (2-3m) 3
(1-mx)(2x +3) C2mx2 +(2-3m)x +3\® A
lim ————— = = lim = lim X~ _
X—>—00 x2—4 X—>—00 x2_4 +x2 X——© l—i
2
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(2-3m) 3
-2m+ +—
© w2 -2m+0+0
1———
o2
—2m:6:m:i:—3
-2
2_6x —
6. Dada f(x)= 2x7-6x-8 , calcula su limite:
x2—4x
a) Cuando x tiende a 1
b) Cuando x tiende a 0
¢) Cuando x tiende a 4
Solucién.
2_ —_ . 2_ . —_— —_—
2) Limzx 6x 8:21 6-1 8: 12:4
x>l x?-4x 12-4-1 -3
2— —_— . 2— . _— f—
b) Lim 2x7—6x -8 = 2:0°76-0-8 :—8:—00. Si al sustituir x por el valor al que tiende queda
x—0  X?—4x 02-4-0 0

Lk . .
la expresion g se estudian los limites laterales.

Mi consejo para calcular los limites laterales es factorizar el denominador, y solo sustituir X por
los valores laterales en la x del factor del denominador que se este anulando.

. 2x2-6x-8 2:0°-6-0-8 -8 -8

] Lim = = = _w»
i (x—4)x (0-4)-0- -4.00 0"
. 2x2-6x-8 2-0°-6-0-8 -8 -8

. Lim = = =—q400

0t (x—4)x (0-4)-0*  —4.0* 0
Conclusion: Como lo limites laterales son distintos, no existe limite cuando x tiende a cero

2 2
¢) Lim 2x7—6x -8 = 24-6:4-8 = 9 =?. La indeterminacion se resuelve descomponiendo
x—>4 X2-—4x 42 4.4 0
numerador y denominador factorialmente, y eliminando el factor comun. La descomposicion se puede
hacer por el método de Ruffini, mediante el empleo de expresiones notables o en el caso de polinomios de
segundo grado o bicuadradas por su método. Mi consejo es hacerlo por Ruffini, dividiendo siempre por
el valor al que tiende la variable.

2xt—dx -E=0
2 -6 -8 2 L o
5 8 Lim 2 Z0X=8 im(2X+2) (x 4)=Lim(2X+2)_£_§
4 x4 x2 _4x x4 x~(x—4) 4 X 4
2 2 |0

2u2—fix -8=[2x+ 2)[x-4)

7. Calcula el limite de las siguientes funciones en los puntos que se indican:

2 2
a) Limzx—4 b) Lim — !
X=2x° —5x+6 x=>-lx<—2x-3
3 2
-3x - 2
X—2 X2—4 x—-1 1+x
3 2 3
12
¢) lim x3+6x 2+ X+8 f) Lim 2x +8
X=>-2 x7 —2x“ —4x+8 X2 X% +4x+2
Solucion.
2 %
. -4 o . 2)-(x-2 . 2 4
a) lex— = le(x+ )(X ):lex+ =—=-4
x—2 x2 — 5% + 6 Ruffinix—>2 (x=3)-(x =2) x5>2x-3 -1
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2 % (x— NI
b) Lim > -1 7~ 'Limwzmﬁ 1_-2_1
x——1 x2 _2x — 3 Ruffini x—>-1 (x+1 . x—3) x>-1x-3 - 2
9 Limx3—3x—2 0_0 Lim(x—Z)-(X2+2X+1)_Limx2+2x+1_2
x—2 X2 —4 Ru?ﬁni x—2 (X+2)-(X —2) - x—2 X+2 - 4

0,
x+(2+x)% Lim x?+5x+4 /0 Ligg G+ 1)x +4)

d) Lim = = lim (x+4)=-1+4=3
x—-1 1+x x=>-1 1+X  Ruffini x—>-1 1+x x—-1
x> +6x2+12x+8 0 L .
e) Lim =—="7. Se descomponen los polinomios por Rufini
x>-2 x3 _2x?—4x+8 0
¥+ 6x+12x 48 ¥3- 23443 +38
1 6 12 8 1 -2 -4 3
-2 -2 -3 -8 -2 -2 7 i
4 4 |0 "M -4 4 |0
b 12n 8= (a4 2 du4d) - 2xE - dx 48 =(x+2) (2% -4x+4)
Lim x> +6x7 +12x+8 o (x+2). (x +4x+4) Lim x2 +4x+4  (-2)* +4(-2)+4 _0
x>-2 x3 _2x? —4x+8 (x 2)- ( —4x+4) x>2x2 _4x+4  (-2)2-4(-2)+4 16
3 % ( 2 2
f) Lim _xT+8 Lim (X+2) X 2X+4): Lim X—2X+4=£:oo Al quedar la
X2 x2 +4x+2 Ruffini x—>-2 (X + 2)2 x>-2  X+2 0

expresion e se estudian los limites laterales, para saber si existe limite.

2 )2 _H(_

Lim X 2x+4 _(-2) 3( 2)+4:%:_

x> X+2 27 +2 0 . Lim f(x)# Lim f(x)= No3 Lim f(x)
Cox?-2x+4 (-2)°-2(-2)+4 12 X2 x>-2" x—>-2

Lim = = +o0

xo2t  X+2 -2 42 ot
2 —
8. Dada f(x) = %)(96 calcula m para que tenga limite finito cuando x tiende a 3. ;Cuanto
X —

vale entonces el limite?
Solucion.
Calculamos el limite:
. X2+mx—-6 3+3m
Lim =
x—=3  3x-9 0
Para que el limite sea finito, el numerador deberia dar cero, generandose una indeterminacion

que al resolverse debera dar finito. En caso contrario, si el denominador quedara distinto de cero, el limite
seria infinito.

3+43m=0:m=-1

— 0 Ax =
x-x—-6 im(x+2) (x 3):Limx+2 5

Lim
x>3 3Xx—9 Ruffinixod  3-(x-3)  xo3 3 3
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9. Calcula los siguientes limites:
Solucién.

x+1 x°+3 1 4 . ., .
a) lim ———— |=———=w-00 =? La indeterminacion se resuelve restando las fracciones
x->I{ x-1  x-1 0 0

. . k . .
algebraicas, se obtiene 0 y se estudian los limites laterales.

C[x+l x743) x+l—(x2+3) . —x*+x-2 -2
lim — = lim = lim =——=—w
x—l x—1 x—1 x—1 x—1 x>l x—1 0

o —1241-2 -2

lim ————=—=+x 2

x—17 1 -1 0 - No 3 limLx—Z

. —12+1-2 -2 x>l x—1

lim ——mm=—=-

xolt 1T -1 0"

b) lim[ 21 - 13j 1.1 =w—0n="?
x—1 X _1 I_X O 0

h,m( L J:{ x2 1= (x—1)x+1) }:u G2 )1 (e
ol x?2-1 1-x° —x3+1=—(x—1 x2+x+1) x—l1 x l)(x+1( +x+1)

lim —x%-2x-2 lim X2 +2x+2 :2200
x-1 —(x - 1)(x+1)(x2 +x+1) x—1 ( —IXX2 +x+1) 0
i 24242 1242042 055
Hr(x—l)(x+1)(x2+x+1) (1‘—1X1+1)(12+1+1) 0723 0  No existe limite
x% +2x+2 1242142 5 5 '

Hm — — 40

xot* (x =1 x+1)x2 +x+1)= i —thei> +141) 0t 2.3 0

9 Hm[ ! _szi_izw_m:?

x—2( 2-Xx 8—X3

, 1 2 , 1 2 , X +2x+2 10
lim ——— |=lim - = lim =—=0
x->22-x g-x3) x-2 2-x (2—x)(x2+2x+4) X—>2(2—x x2+2x+4) 0

, x2 +2x+2 2242.242 10 10
lim = = = =4
x>2” (2-x x2+2x+4) (2—2‘122+2-2+4) 0t-12 0" No existe lim
5 ) :No existe limite
, X< +2x+2 2°+2:242 10 10
lim > = > - e
o2 2-x)fc? +2x+4) [-27 22 +2.244) 072 0
d) lim xrl _ x#3 :i—g:? Se restan las fracciones y se simplifica el factor comun (x —3).
x—=3l x—3 X2_4X+3 0
lim x+1_ X+5 ~ lim x+1_ X+5 — lim (x+1)(x—1)—(x+5)=
xo3\ X-3  x2_4x+3) =3\ x-3 (x-1)-(x-3)) x53 (x-1)-(x-3)
2_ _ . -
i XX 6 :h,m(x+2) (x 3): imx+2:§
xo3 (x—1)-(x=3) x53 (x-1)-(x-3) x>3x-1 2
Lt 1
e) lim S+x 5 _3+0 5 =9:? Se ordena la expresion algebraica y se elimina el factor comun.
x—0 X 0 0
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1 1 1-5—1~(5+x)
lim 25X 3 _ |im (5+X)'5 = lim —X = lim -1 = —1 -1
x>0 X x—0 X x>0 (5+x)5x xo0(5+x)5 (5+0)5 25
1 1 1 1 11 . L
f) lim = - =———=0—0o. La indeterminacion se resuelve restando
x—>2 x2 4 S x+2 (_2)2_4 -2+42 0 0

. . . k . -
las fracciones algebraicas, se obtiene 0 y se estudian los limites laterales.

, 1 1 , 1 1 1-1-(x-2) 3-x 5
lim - = lim - = lim = lim =—=w
xo>-2A x2 -4 x+2) xo-2 (x+2)-(x-2) x+2) x>-2(x+2)-(x-2) x5-2(x+2)-(x-2) 0

111’1’1 3_X = 3_(_2) = 5 =—— =00

s (x+2)-(x=2) " 27 +2)(-2-2) 07-(-4) o Nod lim 37X

fm 3% 3=(2) s 5 [T o kx+2)(x-2)

) ST Ve R v s

g) lim 8-8

ey e e

expresion 1rra01onal( X +/8 ), buscando la expresion notable suma por diferencia que nos permita

= ? . Se multiplica numerador y denominador por el conjugado de la

eliminar raices y obtener un factor comun en numerador y denominador (x — 8), que al simplificarlo
elimine la indeterminacion.
lim —> = lim ( )( +\/_) = lim (X_8)(\/;+\/§)=hm (X_g)( X+\/§)=
x—>8\/_ J_ x—>8(\/_ \/_)( +\/_) x—8 (\/;)2_(\/§)2 x—>8 x—8
- ur%(dzwg):ﬁwg:m:m
X—>

by lim 2 4 2*-4 0
Y N

expresion irracional (x/_ 2 +4/x ) , buscando la expresion notable suma por diferencia que nos permita

= ?. Se multiplica numerador y denominador por el conjugado de la

eliminar raices y obtener el factor comun (x — 2) en el denominar. En el numerador, el factor (x — 2) se
obtiene factorizando el polinomio. Simplificarlo el factor comtin se elimina la indeterminacion.

lim — lim 22)(x5+\/_) lim (x—2)-(x+2)-(\5+\/;):
x—>2\/_ \/_ x—2 (\/_ \/_) (\/_ \/_) x—2 (\/5)2_(\/;)2
i B2 G220 <X—2>~<X;2>'(f+&):um (c+2) (2 )
x—2 2-x x—2 —x=2 x—2 -1

_ (2+2)~ «/5+«/E :—8\/5

-1

) lim VX+5-x-3  AJ-1+5- (1) 3.0
x>-1x+2-4/2x+3 —1+2—w/ (-1)+3 0

conjugado de las dos expresiones irracionales buscando la expresion notable suma por diferencia que nos
permita eliminar raices y obtener el factor comun (x — 2). Para calcular el conjugado es conveniente
separar la parte irracional del resto mediante paréntesis, teniendo en cuenta que si la parte polindmica va
como sustraendo (restando), los términos del polinomio cambiaran de signo, debido al signo negativo que

precedera al paréntesis.
lim VX+5-x-3 VX + (x+3)

xo-1 X 42-2x+3  xo- 1(x+2)-v2x+3

= ?. Se multiplica numerador y denominador por el

Ul
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~ lim («/ﬁ—(x+3))-(m+(x+3))'((x+2)+\/2x+3)
x%—l((x+2) «/2x+3)~((x+2)+\/2x+3)-(\/x+5+(x+3))

((x/:)z X+3 j(x+2)+«/2x+3) (—xz—Sx—4)~((x+2)+M)

= lim = lim =

X_’_1((x+2 (x/2x+3)zj VX +5+ x+3) x>l (X2+2X+1)'(‘/X+5+(X+3))
~(x+4)-(x+2)+42x43) =6 _

_1 = — =

x—>-1 (x+1)2 (\/E+(x+3)) x—>-1 (x+1)-(ﬁ+(x+3)) 0

Se estudian los limites laterales

o =k 4) ((x+2)+M) ~(~1+4)- (—1+2+1/2( 1i+3): 6 _-6_.
xomtm (er)-Wxas+(x+3) w1} Vo1es+(0)+3) 04 0
G a) (e 2)eVaxes) -(rea)1e2420043) 6 6
o1t (o) (Wxa5+(x+3)) L1t s VoTes 4 (-1)+3) 074 0*
No existe limite en x = —1.
j) lim 17vx=2 = 1=v3-2 :9:?.Se multiplica numerador y denominador por el conjugado de la
x=3 x2-9 329 0

expresion irracional (1 +4/x-2 ) , buscando la expresion notable suma por diferencia que nos permita

eliminar raices y obtener el factor comun (x — 2) en el numerador. En el denominador, el factor (x — 2) se
obtiene factorizando el polinomio. Simplificarlo el factor comtn se elimina la indeterminacion.

e e P N

- :li—>m3(x+3)~(x—3)-(l+m):ii—>m3(x+3)-(x—3)~(l+m)=
= lim 1_(X_2) = lim 3-x = lim _(X_3) =
x>3 (x+3)-(x=3)-1+vx—2) 53 (x+3)-(x=3)-(l43x=2) x>3 (x+3)-(x=3)-[1+vx-2)
- B - -1

= lim

=3 (x+3)l4vx-2) G+3)[+3-2) 12
Viex-1 J1+0-1 0
0

k) lim = =
x2041-x—-1 +1-0-1
dos expresiones irracionales buscando la expresion notable suma por diferencia que nos permita eliminar

raices y obtener el factor comiin x.

2
o X1 (JHX_1).(¢1+X+1).(¢1_X+l):Hm((ﬁ) —12)(@“):
2 oIS )0 (i e i o)

(+x-1)-Wix+1) . x[i—x+1) Vi-x+1  J1-0+1

lim = lim = =-1

x1—>0( )(MH) x>0 — x(ﬁﬂ) X%O—(MH) (ﬁﬂ)
Jx+2-2  N2+42-2 0

1) lim =—=7?. Se multiplica numerador y denominador por el conjugado de
X2 42x+5-3 «/2-2+5 -3 0

las dos expresiones irracionales buscando la expresion notable suma por diferencia que nos permita
eliminar raices y obtener el factor comun (x — 2).

o VxF2-2 (Wxv2-2) (Wxr2+2)(V2x+5+3)
x>2 A[2x +5 -3 X—>2(x/2x+5—3)-(«/2x+5+3)-(\/x+2+2)

— =7 . Se multiplica numerador y denominador por el conjugado de las




www.clasesdeapoyo.com

e (( x+2)2_2 ) ( 2x+5+3) - (x+2—4)~(«/2x+5+3): i (X—2)~(«/2x+5+3)_
Hz((m) _32)( +2) Hz (2x+5-9)-Wx+2+2) x>2(2x-4)-(x+2+2)

(x—z).( 2x+5 3):Hm V2x+5+3

+
Cxo22(x-2)-Wx+2+2) o22.Vxv242
’ -1 X+2 1-1 1+2 0 3
m) lim 3 =5 == =?
x->1 x* —1 1- -1 0
’ ‘-1 X+2 ’ -1 X+2 ’ 1 X+2 1 1+2 1 3 1
lim = lim| —— = lim| — = — || ==
x>l x2 1 x>l (x =1)-(x +1) x—I\ X +1 1+1 2) 8

n) lin})(l + 2x)x+% =(1+2- O)% =1% =?. Se resuelve mediante el nimero e.
X—>

6.3
8 4

| )= tim Geboote)-0)
’ glx) _ X—>Xo _ aXXp
Lim D™ =1 i (x) = = ©
0 X—)XO
x+2 x+2
1°  Lim| —=(1+2x-1 Lim| —=2 Lim(2(x+2
lim(1+2x)x+% = e"lr’%( X (e )j :e"f’%( X XJ :exi%( (c+2) _o2(042) _ 4
x—0
O 2 |V/x A . ,
i) lim({l+x+x ={l+0+0 =1" =7?. Se resuelve mediante el nimero e.
x—0
[ xex? .
i/x Lim(1~(1+x+x2—1)] Lm(l)[x xx : Lim[i(lﬂ)xj Lim (1+x)
h'm(l+x+x2) :ex~>0 X :eX—> :ex—)o X =ex—0 :e1+0:e
x—0

+1 %—1 1+1 %—1
0) lim X = =1% =?. Se resuelve mediante el namero e.
x>\ 3x -1 3-1-1

NS um[#( X+ _1]] Lim[;,zfzxj Lim—20c1)
lim( X + j PRSI D) | S RE N D B

-
Li _
x1}(3x-1) _ gxoi3x—1 _ ¢ A !
x—I\ 3x -1

1 L
, xZ +x+1 A_l 12 4141 %_1 o . ,
p) lim| ——— = —- =1" =7?. Se resuelve mediante el nimero e.
x->l  x+2 1+2

2 2
1 Li I Ix +x+171 ) L,X -1 M (ke
’ [Xz +X+1JA_1 Xl_rﬂ[x_l[ x+2 iir; x—1 x+2 le( Hox+1) le( )
lim| ——— =¢ =¢C

N (x—l)(x+2) _ ex—)l(x+2) _ e%
x—1 X+2

) lim ! %72 = ! %72 —(lj% =0® =w
RSt 422 o)
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3x - x—2
10- Sean: f0=5rs ™= "=y
calcular:
a)  Lim[f(x)- (200 -ho)]
b)  lim (g(x)-h(x))
X—>— A
) 11m( (x)-h(x))
d) Lim ff(x)
X—0 3
Solucion.

3x—3 5x _x—2
5x+5 3x+2 4x+1

.1 3x-3 5x x—2 ., 3x-3 ) 5x . X=2
Lim . - = Lim -| Lim — Lim =
x> 5Xx+5 \3x+2 4x+1 x50 X +5 (x50 3x+2 x>0 4x+1

Li 3% 3/ 3- % 3~ % 3-0
m
X 5X +5 +x Hw5+/ 5+/ 540 5

00,

5x40,5 5 553(51)17

a) Lim[f(x) ( (x)— h(x))] le[ H Se aplican las propiedades de los limites:
X—>00

=< Lim——— = Lim ==.
x—0 3X+2 +x x—)oo3+/ 3+/ 3+0 3 5

Lim x=2 OOOO - y i y

x—0 4x +1 +x xﬁoo4+/ 4+/ 4+0_4

=1 _ 1)
lim (g(x)-h(x))=lim Xy X2 5 ( A) ( A) 2 .22
xa—/ xa—/3x+2 X—— /4x+1 3(_%)+2 4(_%)+1 0

En este caso se pueden estudiar los limites laterales, teniendo en cuenta inicamente la h(x).

lim (g(x)-h(x)):g(_—lj lim h(x)=-1- lim h(x)=— lim h(x):-"—9:—oo
xa—14_ 4 xa—%_ x9—14_ xa—14_ 0
lim (g(x)-h(x)):g[_—lj lim h(x)=-1- lim h(x)=— lim h(x):—_—9:+oo
x>V, 41yt x> 1" x> 1" 0

2 -2 -2
) Lim[g(x) ~h(x)] Lim| X X~ |- Lim X Lim——% = 0 -2 =2
x—0 x—>0\ 3x+2 4x+1 x=03x+2 x-04x+1 2 1

d) Lim 2 (x)=2 Lim f(x)=2 Lim 2X=> :%%:1

x—w 3 3 x> 3 x50 5x+5

nn

11. Determinar el valor de "a" para que:
a

, X )x-1
lim e
x>\ 2—-X
Solucion.

El problema se resuelve calculando el limite en funcién de a, e igualando a e®.
a a
a

tim| X o ) Cjo o
x—I\ 2—X 2—-1
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Se resuelve aplicando el niimero e.

a - (x—
< Voo Lim[i{L—ID Lim[—a 222 2) Lim 20 2
lim x—1 — ! x-1\2-x —ex—I\x-1 2x zexal(x—l)(ZX) — ex—12-x =62a
x—>I\ 2-Xx

Igualando:

e e 5 2a=8=a=4



