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1. Resolver los siguientes sistemas de ecuaciongentimétricas en el intervalo
[-2m, 2.

a) {cosx [$eny= senx(tosy
x+y=30
Solucion.
Se ordena la 12 ecuacion para obtener el sersdifetencia
senx(tosy — cosx [Beny=0 [ser{x-y)=0
{ x+y =30 { x+y =30

N_n. x-y=0
ser(x y)_o'{x—y=180

Se forman sistemas de ecuaciones:

] {X_yzo-{x=y=15:(1515)

X+y=30
x—-y =180 [x =105

i Y=o - (105,- 75)
x+y=30 |y=-75

Comprobacion:

. coslbl$enl5=senl5i¢0sl5 o
. (1515): 15415230 Solucién vélida

(105~ 15)- {cos105Eter(— 75) = sen105[¢og~ 75)

Solucién valida
105+ (~15) =30

senxtosy = 1

b) 4
1

cosx [$eny= 2

Solucion.
El sistema se resuelve sumando y restando lasienea.

1
senx(¢osy = —
4
1
cosx [$eny=—
4
Sumando las ecuaciones:

senx(tosy + cosx [$eny= 1

2
X+y="
1 6

+y)==:
sen(x +y) 2 ey 5t
6

Restando las ecuaciones:
senxicosy —cosx [seny=0

o\ |x+y=0
sen(x y)_o'{x+y=n

Tomando sistemas de dos ecuaciones se buscaridsdauciones posibles:
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. x+y:£_ X:E. 7n  5n
l. 6 - S E,_E
X-y=mn =-=
y y 12
i xry=2 x=y=2F:[2F 5F
| x-y=0 12'(12'12
5 _1In
y {x+y=§. Tz 1)
' _o T \12" 12
X-y=mn =——
y y 12
Comprobacion:
T n 1
- sen—[tos— =—
i ( , j 1n2 1n2 i‘ Solucioén valida.
1212 cos—[sen—=—
12 12 4
n -5 1
. it 5n SGHEE:O 12 _Z ., .
il. ( ,——j 7 e 1 Solucién valida.
12" 12 cos—[sen——=—
12 12 4
5n 5t 1
5n 5n). |55 &OSE_Z o
iii. (——j 5 5 1 Solucioén valida
12°12 cost [Bent = =
12 12 4
1in -t _1
. 1t = se 12 [¢o 12 _Z . .
iv. (—,——): {1 - Solucién valida
12°12) o T men—— ==
12 12 4
x+y—E
) 1 serx -
=2
seny
Solucion.

El sistema se resuelve por sustitucion, de lagnanecuacion se despeja y para sustituir
en la segunda.

3 _osenx . - 2n
SenX:Z'Z—n__ ; senx =2[sen —--x
seny sen? X

Al segundo miembro de la ecuacion se aplica erdel$o del seno de la diferencia.

senx =2 Eﬁsenz—;r [EOSX — cosz—:;T Etenx}
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Teniendo en cuenta las relaciones existentes @ngndos asociados:
21 T o x/é
sengzse n—§ =sen— =

37 2
2n i i 1
COS— =CO§ m—— |=—CO0S—~ =—=
3 { SJ 2

Sustituyendo los valores en la ecuacion:
senx =2 EE% [Cosx — (—%J Bl;enx}

senx = @ [tosx +senx

Simplificando:

T 2r mw_m@ T T
X:E.y:?—gzgz 216
x/éﬂcosxzo,cosxzo. X—E-y—ﬁ—ﬁ——@ 3t 5t
2 3 2 6 2 6
Comprobacion:
n n_4n _ 2n
—+ = =
2 6 6 3
(E,Ej: senE Solucion valida.
2 6 2 :i:z
L
sen— 2
6
3, =5n_2n
2 6 3
3t b5n 3n L
= - | sen™— Solucion valida
2’ 6 2 .1 _,
Tn _}/
serH6 2

tgx+tgy=1
) ctg(x+y)=§

Solucion.
Se trabaja con la segunda ecuacion para trangfarma

tgx+tgy=1 tgx+tgy=1

tgx+tgy=1 |[tgx+tgy=1 1 3 1 3 tgx+tgy=1
. 1 3 - . - .
ctg(X+y):731' ley) 4 |9Xrloy 4n) 1 47|l-tgx0gy=
g y 1-tgxgy 1-tgxgy
{tgxﬂgy:l
1
tgxdgy ==
gxugy 1
Sistema no lineal que se resuelve por sustitucion.
tgy=1-tgx 1 1 1
1;tgxl-tgx)==: tgx—t 2x=—;t 2 —tgx+—-=0
{tgxﬂgyzzgmg)4g 9°x =7 g™~ g X+
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Ecuacion de segundo grado con solucion Unica:

1 1 1 1
tgx==; tgy=1-=== ; x=y=arctg- = 26°3354"
gx =2 tgy 575 y 95

Solucién Unica y valida
X+y =120
) 1
sen x-seny = >

Solucién.

El sistema se resuelve por sustitucion, se despeja primera, se sustituye en la
segunda y se aplica el desarrollo del seno dddeedicia.

y =120-x 1 1
_1;senx sen(120— x) ==, senx [seanOE:osx —cosl20Csen >] ==
sen x—seny = 5 2 2

/3

sen120= sen(180- 60) = sen60 = ~——
Por 4ngulos asociados: 2

co0s120= coq180-60) = -cos60 = -
sen x— ﬁ [tosx — —1 [$en X :E ; sen x—ﬁ [EoSsX —1 [$en le
2 2 2 2 2 2

1 V3

Esen x—7 [tosx :%DEFQ sen x—ﬁ@:osx =1

N =

Para resolver la ecuacion que queda, se despegnely se eleva al cuadrado para
poder utilizar la expresion sen+ co$ x = 1 y transformar la ecuacién en una ecuaci6g°de
grado en funcién de cosenos.

sen x=1++/3 [@osx Elevando al cuadraddsen %> = (1+\/§ E:osx)2
serfx =12 + 24/3cosx + (\/§cosx)2 - 1-co x =1+ 24/3cosx + 3o X

cosx =0

4COL X +2 3cosx =0 ; cosx[4cosx +2v3)=0:
/3 [ﬂ \/_) {4cosx+2\/§=0

, X = 90; y =120-90=30= (90,30)
I. cosx =0:
X = 270; y =120-270= -150= (270,-150)
=150; y =120-150= -30= (150,- 30
ii. 4cosx+2\/f_3= 0;cosx=—£: X y :>( )
2 ' |x=210; y =120-210= -90= (210,- 90)

Comprobacion:
90+30=120 _ _
(90:30): sen90—sen30:1—% _1 Solucién valida.

270+(~150)=120

(270-150):¢ .11 o70- sen(~150)= _1_(_3 _ _% Solucién no vélida

150+(-30)=120

(150,-30): seri50-sen(~30) :%_(_%j :1¢% Solucién no vélida
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210+(-90)=120

(210,-90): {senZ 10-sen(~90) = - % ~(-1)= % Solucién valida

codx +y)=
f)
codx -y) =

NIRN |-

Solucién.

1 [ x+y=60
cos(x+y)=§: {x+y=300

1 [x-y=60
coS(X—y):E: {X_yzgoo

Tomando sistemas de dos ecuaciones se buscariasdatuciones posibles:
{x+y=60_ {x=60_

: : (60,0)
x-y=60 |y=0

: (180,-120)

y=-120'

x+y=60 [ x=180
X -y =300

{x +y =300 {x =180 (180120

Xx-y=60" |y=120
x+y=300 |x=300 (300 O)
x-y=300" | y=0"' ’

Comprobacioén:

cos(60+0) = cos60= 1
(60,0): % Solucién valida
cos(60- 0) = cos60= >

cod180+ (-120)) = cos60= 1
(180,-120): 2 Solucion valida
cod180- (-120)) = cos300= 3

cod180+120) = c0s300=+
(180,120): 2 Solucién vélida
cog180-120)= cos60=

cog300+ 0) = cos300= 1
(3000,0): % Solucién valida
cog300- 0) = c0s300= >
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x+y =90
9 sen x+seny = @
Solucion.
Se despeja una de las variables de la 12 ecupsi®isustituye la 22.
y=90-x J6

: sen x+senl90—x)=—
sen x+seny:§ ( ) 2

Por angulos complementariogen(90 - x) = cosx

6
sen x+ cosx =7

Elevando al cuadrado los dos miembros de la iguialse consigue expresar la ecuacion
en funcién de una solo funcion trigonométrica.
2
V6 J

(sen x+ cosx )* = {7

serfx +cos x + Xenx B:osng : 1+sen2x=§ : sen2x:§—1
1

1 { 2x = 30; x=15; y =90-15=75= (15,75)

sen2x=—:
2" |2x=150; x=75; y =90-75=15= (7515)

Comprobacion:

15+75=90
(1575): sen15+sen75=\/6_\/§+\/g+\/§:2\/6=ﬁ
4 4 4 2

15+75=90
(7515): sen75+sen15=\/62\/§+\/6:1 : :246 :76



